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 LATRECHE MIFA                                          mifa.com-www.latreche                     1إعداد وتقدیم: 

  
  
  

  :1 التمرین

  
  :2التمرین 

  
  :3التمرین 

  
  :4التمرین 

  

3المعرفة بـ:  fنعتبر الدالة 
f (x) 2

(x 1)²
 


.  

ھي المجال: fأثبت أن مجموعة تعریف الدالة  )1   ;1 1;  . 

 .1عند  f. ما الذي یمكن قولھ عن نھایة fباستعمال آلة حاسبة بیانیة أو جھاز كمبیوتر، مثل الدالة  )2
لیكن المجال المفتوح  )3 1000; ما ھو الشرط الذي یجب توفره في .x ك�ل ق�یم  لك�ي تك�ونf(x)  تنتم�ي

إلى المجال  1000;. 

لیكن المجال المفتوح )4 A; معA>2 ما ھ�و الش�رط ال�ذي یج�ب ت�وفره ف�ي .x ك�ل ق�یم  لك�ي تك�ونf(x) 

نتمي إلى المجال ت A;:ثم أثبت أن . 
x 1
limf (x)


 . 

fبـ: المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة  (x) 2x 3   . برھن أن
x
lim f (x)


 .  

3fبـ: المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة  (x) 3x x² .  

f أحسب: )1 (5812) ; f (100) ; f (10) ; f (1)     . 

 .عند  f. ما الذي یمكن قولھ عن نھایة fباستعمال آلة حاسبة بیانیة أو جھاز كمبیوتر، مثل الدالة  )2
لیكن المجال المفتوح  )3 100; برھن أنھ من أجل .x > 10، f (x) 100; . 

لمج�ال المفت�وحلیكن ا )4 A; م�عA>0 ب�رھن أن�ھ م�ن أج�ل .x  أكب�ر م�نA ك�ل ق�یم ،f(x)  تنتم�ي إل�ى

المجال  A;. 

المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة  0; :2بـx² 1
f (x)

x²


.  

fلـ:  310أعط القیم التقریبیة إلى )1 (3234) ; f (100) ; f (10) ; f (1)     . 

 .عند  f. ما الذي یمكن قولھ عن نھایة fباستعمال آلة حاسبة بیانیة أو جھاز كمبیوتر، مثل الدالة  )2
، أي المج�ال المفت�وح 0,01وش�عاعھ  2لیكن المجال المفتوح ال�ذي مرك�زه  )3 1,99;2,01 ب�رھن أن�ھ م�ن .

x > 10،أجل  f (x) 1,99;2,01 یمكننا كتابة) .f(x) 1على الشكل
f (x) 2

x²
 .( 

لیكن المجال المفتوح )4 2 r;2 r  معr >0 برھن أنھ من أجل .x  أكبر من العددx0  یطل�ب تعیین�ھ بدلال�ة

r كل قیم ،f(x)  تنتمي إلى المجال 2 r;2 r . 

برھن أن  )5
x
lim f (x) 2


. 

  النھـایـاتالنھـایـات  تمارین حولتمارین حول
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  :5التمرین 

  
  :6التمرین 

  
  :7التمرین 

 
  :8التمرین 

  
  :9التمرین 

  

   :0أحسب نھایة كل دالة من الدوال التالیة عند  )1
3 1

f (x) x 3
x

      ،f (x) x 2    ،3f (x) x x 1      ،3f (x) x 5 .  

 :أحسب نھایة كل دالة من الدوال التالیة عند )2
3 1

f (x) x 3
x

      ،f (x) x 2    ،3f (x) x x 1      ،3f (x) x 5 .  

   باستعمال العملیات على النھایات أحسب النھایات التالیة:

x 0

1
1

xlim
x x






    ،

x 2

2x 5
lim

x² x 2




 
   ،

x

1 1

x 1 x 1lim
x x


 


    ،
x 1

x 3
lim

x² 1





.  

   باستعمال العملیات على النھایات أحسب النھایات التالیة:

x 4
lim x x


    ،
x
lim x(x 1)


    ،
x

1
lim

x² 1 
   ،

x
4

sin x
lim

x


    ،
x 0

x
lim

x² 1
 

.  

المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة  0; :5بـ
f (x)

x
.  

. 0عن�د  f. م�ا ال�ذي یمك�ن قول�ھ ع�ن نھای�ة fباستعمال آل�ة حاس�بة بیانی�ة أو جھ�از كمبی�وتر، مث�ل الدال�ة  )1
 برھن صحة النتیجة المتحصل علیھا.

المعرفة على المجال  gنعتبر الدالة  0; :5بـ 1
g(x) 5 cos

xx
   . 

برھن أن  )2
x 0

lim g(x)




 . 

باس��تعمال آل��ة حاس��بة بیانی��ة أو جھ��از  gتأك��د م��ن النتیج��ة المتحص��ل علیھ��ا ع��ن طری��ق تمثی��ل الدال��ة  )3
 كمبیوتر.

fالمعرف���ة ب���ـ:  fنعتب���ر الدال���ة  (x) 1 x sin x   ب���رھن باس���تعمال طریق���ة النھای���ات والترتی���ب أن .

x
lim f (x)


 .  
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 LATRECHE MIFA                                          mifa.com-www.latreche                     3إعداد وتقدیم: 

  :10التمرین 

  
  :11التمرین 

  
  :12التمرین 

  
  :13التمرین 

  
  

  أحسب:

  
x 1

x² x 3
lim

x² 2x 3


 

 
        ،

x 0

1 x²
lim

x


        ،3

x
lim x 2x² 1


 .  

  
3x 1

x² 3x 2
lim

x 1

 


           ،

3x

1
x² 1

xlim
x 3x

 


 .  

3تأكد أن: )1 2

x
lim x x


  3تؤول إلى حالة عدم تعیین. بعد استخراجx  كعامل مشترك من العب�ارة

3 2x x3، استنتج 2

x
lim x x


. 

تأكد أن: )2
3

2x

x x
lim

x x




كعامل مشترك م�ن العب�ارة  3xتؤول إلى حالة عدم تعیین. بعد استخراج  

3x x 2استخراج  وx  2كعامل مشترك من العبارةx xاستنتج ،
3

2x

x x
lim

x x




. 

تأك���د أن: )3
x 2

x² x 6
lim

x² 5x 6

 

 
ول إل���ى حال���ة ع���دم تعی���ین. بع���د تحلی���ل بس���ط ومق���ام العب���ارة ت���ؤ 

x² x 6

x² 5x 6

 

 
إلى جداء، استنتج 

x 2

x² x 6
lim

x² 5x 6

 

 
. 

تأك���د أن: )4
x 0

x² 1 1
lim

x

   ت���ؤول إل���ى حال���ة ع���دم تعی���ین. بع���د ض���رب بس���ط ومق���ام العب���ارة

x² 1 1

x

  نتج بمرافق البسط، است
x 0

x² 1 1
lim

x

 .  

 أحسب: )1
x

3 2
lim x² 1

x x²

 
  

 
. ثم استنتج 

x
lim x² 3x 2


 . 

3باستعمال طریقة مشابھة للطریقة السابقة، أحسب:  )2

x
lim x 3x² 5x 1


  .  

  أحسب:

x

1
lim x

x
    ،

x

1
lim x

x
   ،

x
lim x² x 1


     ،
x

1
lim x 1

x²
 .  

 
x 0

1
lim 2 2x 3

x


 
  

 
    ،  

x
lim 2x 1 x² 5


    ،
x

1
lim x² 1

x

 
 

 
    ،

x
lim x(x 1)


.  
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  :14 التمرین

  
  :15التمرین 

  
  :16التمرین 

  
  :17التمرین 

  
  :18التمرین 

  
  :19التمرین 

  

   أحسب النھایات التالیة:

 
x 2

1
lim

x² 4





     ،
x
lim 3 x²


     ،
x 0

1
lim 1

x


     ،
x 0

1
lim

2 3x²



.  

   أحسب النھایات التالیة:

x 5

x 5
lim

x² x 2




 
    ،

x 2

x 5
lim

x² x 2




 
     ،

x 1

x 5
lim

x² x 2




 
    ،

x 0

x 5
lim

x² x 2




 
    ،

x 2

x
lim

2 x



.  

   أحسب النھایات التالیة:

x 1

1
lim

x 1



    ،
x 1

2
lim

(x 1)²



     ،

x 1

1
lim

x 1
 

    ،
x 3

1
lim

x² 1



    ،

x 2

1
lim

(x 2)²



.  

1
x

2

x 1
lim

2x 1





    ،

x 0

2x
lim

x 3



     ،
x 3

1
lim

x 3





    ،
1

x
2

x 1
lim

(2x 1)²





    ،

1
x

2

x 1
lim

2x 1





.  

   أحسب:

x 0

x
lim

x² 1
 

      ،
x

1
lim

x² 1



   ، 

x
lim x x 1


     ،
x 4
lim x x

 .  

   لحالات التالیة:في كل حالة من ا 0عند  fأحسب نھایة الدالة 
x 1

f (x)
x²


     ،1

f (x) 1
x

     ،1
f (x)

x
   ،

5

1
f (x)

x
    ،1

f (x)
x 1




.  

1 x
f (x)

x²


    ،1 1

f (x) x x
x x

  
    
  

   ،1
f (x) x

x²
     ،1

f (x) 1
x 1

 


.  

  :  fإلیك جدول تغیرات الدالة 

  
  أوجد، باستعمال ھذا الجدول، النھایات التالیة:

x

1
lim f

x² 1

 
  

 
    ،

x 0

1
lim f

x


 
  
 

  ،
x

1
lim f 1

x

 
   
 

   ،
x

1
lim f 1

x

 
   
 

   ، 
x
lim f x


.  

x 0

1
lim

f (x) 3





    ،
x

1
lim

f (x) 3



  ،

x

x² 1
lim f

2x 1

 
  

 
   ،

x

2 x²
lim f

2 x²

 
  

 
   ،

x 1

1
lim

f (x)


.  
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  :20التمرین 

  
  :21التمرین 

  
  :22التمرین 

  
  

x)المعرفة بـ:  fلتكن الدالة  1)²
f (x)

x 2


 


.  

 عند أطراف مجموعة تعریفھا. f. أحسب نھایات الدالة fما ھي مجموعة تعریف الدالة  )1

xبرھن أنھ من أجل كل عدد حقیقي )2 2 :1، لدینا
f (x) x

x 2
  


. 

 .fالتمثیل البیاني للدالة  (Cf)استنتج المستقیمات المقاربة لـ  )3
xأثبت أنھ من أجل كل  )4 2  لدیناf (x) x 0  أنھ م�ن أج�ل ك�ل  ، وx 2  ل�دیناf (x) x 0   م�ا .

 ھو التفسیر الھندسي لھذه المتراجحات.
 ر. على حاسبة بیانیة أو كمبیوت (Cf)تأكد من صحة النتائج المتحصل علیھا من خلال رسم  )5

3xالمعرفة بـ:  fلتكن الدالة  5
f (x)

x 4


 


.  

 .fتعریف الدالة ما ھي مجموعة  )1
 عند أطراف مجموعة تعریفھا. fأحسب نھایات الدالة  )2
 .fالتمثیل البیاني للدالة  (Cf)استنتج المستقیمات المقاربة لـ  )3
 على حاسبة بیانیة أو كمبیوتر.  (Cf)تأكد من صحة النتائج المتحصل علیھا من خلال رسم  )4

1عدوم لدینا: حیث من أجل كل عدد حقیقي غیر م fلتكن الدالة 
f (x) x² x

x
  . 

 استنتج، إن كان ذلك ممكنا، النھایات التالیة: )1

x
lim f (x)


     ،
x 0

lim f (x)




     ،
x 0

lim f (x)




    ،
x
lim f (x)


.  

حیث من أجل كل  gلتكن الدالة  x 100;   :3لدینا x x² x 3
g(x)

5 2x 2x² 5

  
 

 
. 

 استنتج، إن كان ذلك ممكنا، النھایات التالیة: )2

x 0
lim g(x)

     ،

x
lim g(x)


     ،
x
lim g(x)


.  



 3AS                  النھایاتتمارین حول 
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  :32التمرین 

  
 
  
  

  :  (باللون الأزرق) f الشكل التالي ھو التمثیل البیاني لدالة

  
 :إل������������ى x عن������������دما ت������������ؤول f اتنھای������������أوج������������د ، الش������������كلباس������������تعمال ھ������������ذا  )1

; 2 ; 1 ; 0 ; 2 ; 3 ; 4 ;              .  

  .fالتمثیل البیاني للدالة  (Cf)استنتج المستقیمات المقاربة لـ  )2

 تمّ بحمد الله وتوفیقھ


