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I.  القيمةالاستمرارية عند
0x: 

 تعريف: (1

 

    

 مثال: (2

  الووثلةة يةٖ اللةال الوم غةل م٘ةس ه ةلوسا ػلةٔ الو ة   الدالة 3;3 

لأى هٌحٌةٔ ُةرٍ الدالةة ػةة زا ػةي  ةظ ) 1 ٗةة ػٌةد لأًِ  ل٘ ت لِة  ًِ

، لاٌِةة  ه ةةلوسا (1دّى زيةةغ الملةةن ػٌةةد  َإٔ لا ٗواٌٌةة  ز ةةو ،هلمطةةغ

ػلٔ الو  ل٘ي  3;1 ّ 1;3. 

II.  0القيمة  وعن يسار عن يمينالاستمراريةx: 

 :تعريف (1

 

 :مثال (2

f  :دالة هؼسية غـ
 

 

x² x 4 x 0;

f (x) 6
x ;0

x² x 3

     


 
  

 

0xػٌد  fأح ب ا لوسازٗة ،  0. 

 

 

 I من aند دالة غير مستمرة ع Iدالة مستمرة على المجال 

، أًِة  ه ةلوسا ػٌةد الم٘وةة 0xالةرٕ ٗلةول  I و ة  الوؼسيةة ػلةٔ ال fًمْ  ػي الدالة 
0x ك ًةت:  إذا 

0
x x0

lim f (x) f (x )


. 

 الدالة  تاْىf وؼسية ػلٔ الو    الI ٗ ٕ0لول الرx  ه لوسا

0إذا ك ًت:   0x ٘يوٗ لٔػ
x x0

lim f (x) f (x )




. 

  تاْى الدالةf وؼسية ػلٔ الو    الI  0الرٕ ٗلولx  ه لوسا

0إذا ك ًت:   0xػلٔ ٗ  ز 
x x0

lim f (x) f (x )




. 

  الاستمراريةالاستمرارية

  
 

f(x) = x  (x <-2) 

f(x) = x/2  (x ≥ -2) 

f  ه لوسا ػلةٔ ٗوة٘ي

، 2-ّػلةةةةةةةٔ ٗ ةةةةةةة ز 

لاٌِةةة  م٘ةةةس ه ةةةلوسا 

 .2-ػٌد 
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 الحل:

 
x 0 x 0

lim f (x) lim x² x 4 2
 

 

    ّf (0) 2 ّهٌَ يئى ،f  0ه لوسا ػلٔ ٗو٘ي. 

 
x 0 x 0

6
lim f (x) lim 2

x² x 3 
 

 
 

 ّf (0) 2 ّهٌَ يئى ،f  ٔ0 ٗ  زه لوسا ػل. 

III. معين الاستمرارية على مجال: 

 تعريف: (1

 

 :ةجينت (2

 

 أمثلة: (3

  الدالةةةةةة
x² 2

f (x)
x 1





هؼسيةةةةةة ػلةةةةةٔ الو ةةةةة     1;  ّ الدالةةةةةة ُةةةةةٖ دالةةةةةة هسكةةةةةةة هةةةةةي

x² 2
g(x)

x 1





ػلةةٔ ّه ةةلوسا هؼسيةةة  gّالدالةةة رةةرز تسغ٘ؼةةٖ، ّغوةة  أى الدالةةة   1   ّالدالةةة

رةةرز تسغ٘ؼةةٖ هؼسيةةة ّه ةةلوسا ػلةةٔ الو ةة    0;الدالةةة  ، ّهٌةةَ يةةئىf   ه ةةلوسا ػلةةٔ الو ةة 

 1; . 

  الدالةةةf (x) x² 2x 3    ّٔهٌةةَ يئًِةة  ه ةةلوسا ػلةةٔ ُةةرا ُةةٖ دالةةة كث٘ةةسا حةةدّد هؼسيةةة ػلةة ،

 الو   .

  الدالة
x² 2

f (x)
x 1





هؼسية ػلٔ ُٖ دالة ً طمة   1 .   ّهٌَ يئًِ  ه لوسا ػلٔ ُرا الو ، 

IV.  القيم المتىسطة:نظرية 

 :1 تعريف (1

 

 

 .ه وْع ّرداء ّهسكب دّا  ه لوسا ُٖ أٗض  دّا  ه لوسا 

 . ِالدّا  الوسرؼ٘ة ه لوسا ػلٔ كل ه    هي ه وْػة تؼسٗف 

  ،الدّا  كث٘سا حدّدsin ،cos  ٔه لوسا ػل. 

 . ِالدّا  الٌ طمة ه لوسا ػلٔ كل ه    هحلْٓ يٖ ه وْػة تؼسٗف 

ك ًةت ه ةلوسا ػٌةد كةل  إذالٔ ُرا الو ة   أًِ  ه لوسا ػ Iوؼسية ػلٔ الو    ال fًمْ  ػي الدالة 

 .Iهي ل٘وة 

f  هؼسية ّه لوسا ػلٔ الو    دالة a;b هي أرل كل ػدد .

الألةةةل ػةةةدد  ، ْٗرةةةد ػلةةةٔf(a) ّf(b)هحصةةةْز غةةة٘ي  kحم٘مةةةٖ 

 .f(c) = kح٘ث:  a ّbهحصْز غ٘ي  cحم٘مٖ 
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 :2تعريف  (2

 

 حالة خاصة: (3

 

 التفسير الهندسي:

 cٗمطةةةغ هحةةةْز الفْااةةةل يةةةٖ الٌمطةةةة ذا  الف اةةةلة  (Cf)الوٌحٌةةةٔ 

 (.0)ّاللست٘ب 

 :f(x) = kحل المعادلة  (4

ػلٔ الو ة    f(x) = kوؼ دلة لل ْ لحثبة   ّرْد لإ a;b    ًلةةغ الططةْا   هةسٌُةة المة٘ن الوطلمةةغ  ةلؼو

 الل ل٘ة:

 

 ملاحظة:

fهةسٌُة الم٘ن الولْ طة تؤكد يمظ ّرْد حل ػلٔ الألل للوؼ دلةة  (x) kّلة٘ن همسغةة  . أهة  تؼ٘ة٘ي الحلةْ  أ

 .)الحصس غ للٌص٘ف أّ ا لؼو   ه دّ ( لِ  ي٘لن غ تة ع طسق هطللفة

 مثال: (5

الوؼسية ػلٔ الو     fلدٌٗ  الدالة  1;2  3غـf (x) x x  دلة . ه  ُٖ حلْ  الوؼf(x) = 5. 

 الحل:

  الدالةf ّهٌَ يِٖ ه لوسا ػلٔ ا ػلٔ ُٖ دالة كث٘سا حدّد، ّغ لل لٖ يِٖ ه لوس ، 1;2 ّهٌَ يةئى ،

لِ  ػلٔ الألل حل ػلٔ الو     f(x) = 5الوؼ دلة  1;2. 

 

  ًالب الوؼ دلة ػلٔ اللالf (x) k. 

  ًلحمك هي ا لوسازٗة الدالةf     ػلٔ الو a;b. 

  ًلحمك هي أىk  هحصْز غ٘يf(a) ّf(b). 

  لوؼسيةةة ػةةدد حلةةْ  الوؼ دلةةةf (x) k ٗةةلن توث٘ةةل الدالةةة ،f  غ٘ ً٘ةة  ّالو ةةلم٘ن ذّ الوؼ دلةةةy k ثبةةن ،

 هلاحظة ًم ط تم طؼِو ، حلْ  ُرٍ الوؼ دلة ُٖ يْاال ُرٍ الٌم ط.

ػلةةٔ الو ةة    ه ةةلوسا ّزت٘ةةةة تو هةة دالةةة  fإذا ك ًةةت  a;b ،

تمةل حلا ّح٘دا يٖ الو     f(x) = kيئى الوؼ دلة  a;b. 

هةةي إرةة زت٘ي  f(a) ّf(b))إٔ  f(a) × f(b) < 0إذا كةة ى 

 aهحصةْز غة٘ي  cلفل٘ي(، يئًَ ْٗرةد ػلةٔ الألةل ػةدد حم٘مةٖ هطل

ّb  :ح٘ثf(c) = 0  إٔ أى(f  ٔتٌؼدم ػلٔ الألةل هةسا ّاحةدا ػلة

الو     a;b). 
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  لط٘غ الةسٌُة أى ًf     ه لوسا ّهلزاٗدا تو ه  ػلٔ الو 1;2 ّتغ٘ساتِ  ٗاْى ك لل لٖ: ، ّرد 

 
  إذى هةي أرةل كةل k 2;10 الوؼ دلةة ،f(x) = k    لِة  حةل ّح٘ةد يةٖ الو ة

 1;2 ّغلال   ص: الوؼ دلة .f(x) = 5  لِ  حل ّح٘دα     يٖ الو 1;2. 

  لط٘غ إٗ  د ل٘وة همسغة لةـ ًα  لةـ غئًلة ء رةدّ  لة٘نf(x)  غ  ةلؼو   للةة ح  ةةة

 يٌلحصل ػلٔ ال دّ  الل لٖ: 

 

 

   ٌٗلدf (1,5) 5 f (1,6)  1,5 :ّهٌَ ً لٌلج أى 1,6 . 

V. :استمرارية دالة وجدول تغيراتها 

 تعريف: (1

 

 مثال: (2

ه ةلوسا ّهلٌ لصةة تو هة  ػلةٔ الو ة   ( ٗةد  ػلةٔ أًِة  f(x) = x²رةدّ  تغ٘ةسا  الدالةة هسغةغ ) ;0 ،

ّه لوسا ّهلزاٗدا تو ه  ػلٔ الو     0;. 

 

 

 

ّزت٘ةة ه لوسا تد  ػلٔ أى الدالة الأ ِن الو ئلة  ،دالةإٔ يٖ ردّ  تغ٘سا  ى ػلٔ أًَ اتفك السٗ ضْ٘

 الو   . لكػلٔ ذ تو ه 

 تمّ بحمد الله وتوفيقه


