
 3AS                         -1الجزء -  حلول تمارين حول الاستمرارية

 LATRECHE MIFA                fa.commi-www.latreche            1إعداد وتقديم: 

 

 

 فهرس حلول التمارين

 2 ................................................................................................................... :1 التمرين حل

 2 ................................................................................................................... :2 التمرين حل

 3 ................................................................................................................... :3 التمرين حل

 4 ................................................................................................................... :4 التمرين حل

 4 ..................................................................................................................  :5 التمرين حل

 5 ................................................................................................................... :6 التمرين حل

 6 ................................................................................................................... :7 التمرين حل

 7 ................................................................................................................... :8 التمرين حل

 8 ................................................................................................................... :9 التمرين حل

 8 ................................................................................................................. :10 التمرين حل

 

  --11الجزء الجزء --  الاستمراريةالاستمراريةحلول التمارين حول حلول التمارين حول 

  
 

http://www.latreche-mifa.com/


 3AS                         -1الجزء -  حلول تمارين حول الاستمرارية

 LATRECHE MIFA                fa.commi-www.latreche            2إعداد وتقديم: 

  :1 لتمريناحل 

معرفة بـ:  f الدالة (1
x² 1     x 2

f (x)
5 - x       x 2

 
 


. 

على المجال  ❖ ;2  الدالةf  (1) حدود.مستمرة لأنها معرفة بدالة كثيرة 

 المجالعلى  ❖ 2;  الدالةf ( .2مستمرة لأنها معرفة بدالة تآلفية) 

 ، نحسب: 2عند  fلدراسة استمرارية الدالة  ❖

x 2x 2

lim f (x) limx² 1 3


 
     و     

x 2x 2

lim f (x) lim5 x 3


 
  . 

 أنوبما 
x 2 x 2

lim f (x) lim f (x) f (2)
 

 

 :الدالة  فإنf  (3. )2عند مستمرة 

 . على مستمرة f الدالة( نستنتج أن 3( و)2(، )1من )

g(x)معرفة بـ:  gالدالة  (2

2x 3      x -1

 x            -1 x 1

-3x             x >1



  


 



. 

على المجال  ❖     ; 1 1;1 1;     الدالةg (4. )تآلفيةال ومستمرة لأنها معرفة بد 

 ، نحسب: 1عند gلدراسة استمرارية الدالة  ❖

x 1x 1

lim g(x) lim 2x 3 1


 

           و
x 1x 1

lim g(x) lim x 1


 

   . 

 أنوبما 
x 1 x 1

lim g(x) lim g(x) g( 1)
 

  

  :الدالة  فإنg 1دمستمرة عن( .5) 

 ، نحسب: 1عند gلدراسة استمرارية الدالة  ❖

x 1x 1

lim g(x) limx 1


 
        و

x 1x 1

lim g(x) lim 3x 3


 
    . 

 أنوبما 
x 1 x 1

lim g(x) lim g(x)
 

 

:الدالة  فإنg  (6. )1مستمرة عندليست 

 على مستمرة g الدالة( نستنتج أن 6( و)5(، )4من ) 1. 

 :2حل التمرين 

بـ:  معرفة على  fالدالة  (1
x² 1     x 0

f (x)
x 1      x 0

 
 

 
. 

ى المجال عل ❖ ;0  الدالةf ( .1مستمرة لأنها معرفة بدالة كثيرة حدود) 

 المجالعلى  ❖ 0;  الدالةf ( .2مستمرة لأنها معرفة بدالة تآلفية) 

 ، نحسب: 0عند  fلدراسة استمرارية الدالة  ❖

x 0x 0

lim f (x) limx² 1 1


 
           و

x 0x 0

lim f (x) limx 1 1


 
   . 
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 أنوبما 
x 0 x 0

lim f (x) lim f (x) f (0)
 

 

 :الدالة  فإنf  (3. )0مستمرة عند 

 . على مستمرة f الدالة( نستنتج أن 3( و)2(، )1من )

بـ:  معرفة على  fالدالة  (2

x² x 2
     x 2

f (x) x 2

3                   x 2

 


 
 

. 

على المجال  ❖   ;2 2;   الدالةf ( .1مستمرة لأنها معرفة بدالة ناطقة مقامها غير معدوم) 

xمن أجل كل  ❖ 2 :لدينا ،
  x 2 x 1x² x 2

x 1
x 2 x 2

  
  

 
 ، ومنه فإن:   

x 2 x 2 x 2

x² x 2
limf (x) lim limx 1 3 f (2)

x 2  

 
    


 (2. )2مستمرة عند  fومنه فإن: الدالة  

 . على مستمرة f الدالة( نستنتج أن 2(، و)1من ) 

 :3حل التمرين 

3fبـ:  المعرفة على  fنعتبر الدالة  (x) x 3x  . 

 (1. )مستمرة على  fكثيرة حدود ومنه فإن:  fالدالة  ❖

ــة  ❖ ــرل الدال ــة أا ــن جه ــا  fم ــدتان تمام ــين متناي ــال دالت ــم مجم ه

(3x x وx 3x لة فإن: الدا يدة f(، ومنه  لى  متنا ما ع . تما

(2) 

كل ( نستنتج أن2( و)1من ) ❖ جل  من أ لة kه  f، المعاد (x) k 

 .تقبل حلا وحيدا فم 

kبأاذ  ❖ 5،  3المعادلةx 3x 5   تقبل حلا وحيدا  فم. 

3xالشكل المقابل يبين أن المعادلة  3x 5   حلا وحيدا تقبل. 

fلدينا:  ❖ (1) 4 وf (2) 14 4. وبما أن 5 14   :فإن 

f (1) f ( ) f (2)  . 

1، فإن: متنايدة تماما على  fوبما أن الدالة  ❖ 2  . 

محصارة فم المجال  x ـبأاذ قيم ل ❖ 1;2:1,1  ، نتحصل على 1,2  . 

محصارة فم المجال  x ـبأاذ قيم ل ❖ 1,1;1,2:1,15 ، نتحصل على . 

 

 

f(x) x 

4 1,0 

4,631 1,1 

5,328 1,2 

6,097 1,3 

f(x) x 

4,9015 1,14 

4,9709 1,15 

5,0409 1,16 
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 :4حل التمرين 

 

 :نستطيع القال أن fدول تغيرات الدالة من الال ج

تماما على المجال  ومتناقصةمستمرة  fالدالة   ❖ ;2. 

من أجل كل و • x ;2   لدينا f (x) 3;   . 

 أنوبما  • 1 3;    فإن المعادلةf (x) 1  تقبل حلا وحيدا  على المجال ;2( .1) 

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة  ❖ 2;  

ومن أجل كل  • x 2;  لدينا f (x) 3;0  . 

 أنوبما  • 1 3;0   فإن المعادلةf (x) 1  ليس لها حل على المجال 2;( .2) 

f المعادلة( نستنتج أن 2( و)1من ) ❖ (x) 1 وحيدا حلا تقبل  على . 

  :5رين حل التم

 

fعدد حلال المعادلة  (1 (x) 0: 

 نستطيع القال أن: fمن الال جدول تغيرات الدالة 

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة   ❖ ; 1   

ومن أجل كل  • x ; 1   لدينا f (x) ;2  . 

 نأوبما  • 0 ;2   فإن المعادلةf (x) 0  تقبل حلا وحيدا  على المجال ; 1 ( .1) 

مستمرة ومتناقصة تماما على المجال  fالدالة  ❖ 1;1  

ومن أجل كل  • x 1;1  لدينا f (x) 1;2  . 

 أنوبما  • 0 1;2   فإن المعادلةf (x) 0  تقبل حلا وحيدا على المجال 1;1( .2) 

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة  ❖ 1;  

ومن أجل كل  • x 1;  لدينا f (x) 1;   . 

 أنوبما  • 0 1;    فإن المعادلةf (x) 0  تقبل حلا وحيدا على المجال 1;( .3) 

f المعادلة( نستنتج أن 3( و)2(، )1من ) (x) 0 فم حلال 3 تقبل . 
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fعدد حلال المعادلة  (2 (x) 5 : 

 أن: نستطيع القال fمن الال جدول تغيرات الدالة 

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة   ❖ ; 1   

ومن أجل كل  • x ; 1   لدينا f (x) ;2  . 

 أنوبما  •   5 ;2    فإن المعادلةf (x) 5   تقبل حلا وحيدا  على المجال ; 1 ( .1) 

من أجل كل و ❖ x 1;1   لدينا f (x) 1;2   :ومنه فإنf (x) 5 ( .2) 

من أجل كل و ❖ x 1;   لدينا f (x) 1;   ومنه فإن :f (x) 5 ( .3) 

f المعادلة( نستنتج أن 3( و)2(، )1من ) (x) 5  وحيدا حلا تقبل  فم . 

  :6حل التمرين 

لدينا المعادلة:  (1
2

(E) : cosx x
3

. 

1لــدينا:  xد حقيقــم كــل عــد أجــلنعلــم أنــه مــن  ❖ cosx 1   إذا كانــت .x  حــلا للمعادلــة E :فــإن 

2
1 x 1

3
  أي 

2 2
x

3 3
  . 

1,57نعلم أن  ❖
2


ج أن ، نستنت

2 2
x

2 3 3 2

 
     (.1) 

xونعلم أنه عندما يكان  ❖ 0
2


   يكان ،cosx 0 و

2
x 0

3
  أي ،

2
cosx x

3
( .2) 

 ادلةللمع حلا x كانتإذا  ( نستنتج أنه 2( و)1من ) ❖ E :0 فإن x
2


 . 

,0المعرفة على  fلتكن الدالة  (2
2

 
  

بـ:  
2

f (x) cosx x
3

 . 

لة  ❖ تين ) fالدا مال دال xهم مج cosx و
3

x x
2

ص ستمرتين ومتناق جال  نتي( م لى الم ما ع تما

0;
2

 
  

;0مستمرة ومتناقصة تماما على المجال  f. ومنه فإن: الدالة 
2

 
  

.  

لدينا:  ❖
2

f cos 0
2 2 3 2 3 3

     
       

 
و  

2
f 0 cos0 0 1

3
   .  

كل  ❖ جل  xمن أ 0;
2

 
   

fلدينا:   (x) ;1
3

 
   

ما أن  0، وب ;1
3

 
   

لة  فإن: المعاد  ،f (x) 0 

;0تقبل حلا وحيدا فم المجال 
2

 
  

 . 
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 
2 2

f (x) 0 cosx x 0 cosx x E
3 3

       

ومنه فإن: المعادلة  ❖ E  0تقبل حلا وحيدا فم المجال;
2

 
  

. 

، نعلم أن المعادلة 1من الال السؤال  ❖ E  0ليس لها حلال اارج المجال;
2

 
  

 ، 

ومنه فإن:  E فم وحيدا حلا تقبل . 

fلدينا:  (3
2 3

  
  

 
و  f 0 1  0وبما أن 1

3


    :فإنf f ( ) f (0)

2

 
   

 
. 

0، فإن: تماما على  متناقصة fوبما أن الدالة   ❖
2


  . 

;0محصارة فم  xلـ بأاذ قيم   ❖
2

 
  

0,9  ، نتحصل على: 1  . 

محصارة فم  x بأاذ قيم لـ ❖ 0,9 ; 10,91: ، نتحصل على . 

 

 :7حل التمرين 

 Cالتمثيل البيانم للدالة  هاf  بـ:  المعرفة علىf (x) 2 x² ،  

المعرفة على  gالتمثيل البيانم للدالة  (’C)و 0;  :بـg(x) 3x. 

أي نقطة تقاطع بين ❖ C و C' يجب أن تكان لها فاصلة ماجبة لأن الدالةg  معرفة على 0; هذه  .

fحلا للمعادلة الفاصلة ستكان حتما  (x) g(x) أي g(x) f (x) 0 . 

المعرفة على  hلنكن الدالة  ❖ 0;  :بـ h(x) g(x) f (x) 3x 2 x² 3x x² 2       . 

مستمرة ومتنايدة تماما على  gالدالة  • 0;  لى ما ع لأنها مركبة من دالتين مستمرتين ومتنايدتين تما

 0;  الدالة التآلفية(x 3x (1) ع"(.متباعة بالدالة "جذر مرب 

لة  • بـ:  fالدا فة  xالمعر x² 2   لى ما ع يدة تما ستمرة ومتنا ها م نه فإن حدود وم يرة  لة كث هم دا

 0;( .2) 

مستمرة ومتنايدة تماما على  h( نستنتج أن الدالة 2( و)1من ) • 0;. 

لدينا:  •
x
lim 3x


  و
x x
lim x² 2 lim x²
 

     

ومنه فإن: 
x
lim h(x)


  :ولدينا .h(0) 2  . 

 يكان كالتالم:  hومنه فإن: جدول تغيرات الدالة 

 

 

f(x) x 

0,1634 0,8 

0,0216 0,9 

-0,1264 1,0 

f(x) x 

0,0216 0,90 

0,0071 0,91 

-0,0075 0,92 
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 أن: نستطيع القال، hمن الال جدول تغيرات الدالة 

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  hالدالة   ❖ 0;. 

ومن أجل كل  • x 0;   لدينا h(x) 2;   . أنوبما  0 2;    لة h(x)فإن المعاد 0 

 على المجالتقبل حلا وحيدا  0;. 

لة  ❖ لك أن المعاد من ذ ستنتج  fن (x) g(x)  حلا بل  تق

وحيدا فم  0;. 

ومنه فإن:  ❖ C و C'  لهما نقطة تقاطع وحيدةM. 

  

 يبين صحة النتائج المتحصل عليها. المقابلالشكل  

 

 :8حل التمرين 

معرفة على  fالة الد 1;   :بـf (x) 2x 3 x 1   . 

1)  

xالدالة  ❖ 2x 3   مستمرة ومتنايدة تماما على 1; . (1) 

ــة  ❖ xالدال x 1   ــى ــا عل ــدة تمام ــتمرة ومتناي مس 1;   ــا ــين لأنه ــن دالت ــة م ــتمرتين مركب مس

ومتنايدتين تماما على  1;  التآلفية )الدالة x x 1  .)"(2) والدالة "جذر مربع 

على  تماما متنايدةمستمرة و fالدالة  ( نستنتج 2( و)1من ) ❖ 1; . 

f ولدينا: ❖ ( 1) 2 3 0 5       ، و
x
lim 2x 3


    و
x
lim x 1


    

 ومنه فإن:
x
lim f (x)


   

 يكان كالتالم:   fالدالة جدول تغيرات ومنه فإن 

 أن: نستطيع القال fجدول تغيرات الدالة من الال  (2

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة   ❖ 1; . 

ومن أجل كل  • x 1;    لدينا f (x) 5;   . 

 أنوبما  • 0 5;    فإن المعادلةf (x) 0  يدا حلا وح بل   تق

 على المجال 1; .  

 يبين صحة النتائج المتحصل عليها. المقابلالشكل 
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fلدينا:  (3 (0) 2 0   و f 1 2 3 2 1 2 0        

f ومنه فإن: (0) f ( ) f (1)  . 

تماما على  متنايدة fوبما أن الدالة   ❖ 1;  :0، فإن 1  . 

 

 

 

محصارة فم  xلـ بأاذ قيم   ❖ 0;1:0,8  ، نتحصل على 0.9  . 

 

 

 

محصارة فم  x بأاذ قيم لـ ❖ 0,8 ; 0,90,82: ، نتحصل على . 

 :9حل التمرين 

مستمرة على و رفةمع fالدالة  3;4 الماالمجدول تغيراتها مبين فم الشكل و :  

 

 

 

fالمعادلة  ❖ (x) 3 أحدهما فم المجال  ،لها حلين 3;0،  والآار فم المجال 0;3. 

fالمعادلة  ❖ (x) 0 أحدهما فم المجال  ،لها حلين 0;3،  والآار فم المجال 3;4. 

fالمعادلة  ❖ (x) 2  أحدهما فم المجال  ،لها حلين 0;3،  والآار فم المجال 3;4. 

 :10حل التمرين 

المعرفة على  fيلخص تغيرات الدالة  الماالمكل الجدول المبين فم الش I 2;2 . 

 

 

 

 

 .0عند  مستمرةليست  fالدالة  أن: نستطيع القال fجدول تغيرات الدالة من الال  

 

 

f(x) x 

-0,0584 0,8 

0,1784 0,9 

0,4142 1,0 

f(x) x 

-0,0346 0,81 

-0,0109 0,82 

0,0128 0,83 
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 حيث: Iلا نستطيع إيجاد  (1
3

f ( )
2

   لأن   
3

0;1 2;3
2
 . 

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة  (2 2;0.  ومن أجل كل x 2;0   لدينا f (x) 0;1 . 

 أنوبما  0,1 0;1 ه ياجد عدد وحيدفإن I حيث f ( ) 0,1 .  

مستمرة ومتنايدة تماما على المجال  fالدالة  (3 0;2.  ومن أجل كل x 0;2  لدينا f (x) 2;3 . 

 أنوبما  2,5 2;3 ه ياجد عدد وحيدفإن I حيث f ( ) 2,5.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمّ بحمد الله وتافيقه
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