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 LATRECHE MIFA       mifa.com-www.latreche                          1إعداد وتقديم: 

 

 

تحديد مجموعة تعريف  .1  ln u x: 

 

المعرفة بـ:  fأوجد مجموعة تعريف الدالة  مثال:   4 3f x ln x . 

 ا وفقط إذا كانت:معرفة إذ fالدالة : الحل

 
3

4 3 0 4 3
4

x x x       . 

ومنه فإن: 
3

4
fD ;

 
    

. 

 لتحويل عبارة:للدالة اللوغاريتمية النيبيرية استعمال الخصائص الجبرية  .2

 

المعرفة على  fلتكن الدالة  مثال: 2;  :بـ     
2

2 2 2f x ln x ln x    
 

. بسط عبارة 

 f x. 

  الحل:

لتبسيط عبارة  f x  :نستعمل الخاصيتين الجبريتين التاليتين 

من  yو xمن أجل كل عددين حقيقيين  0; عدد نسبي ، ومن أجل كلn: 

❖  nln x nln x. 

❖  ln xy ln x ln y . 

كل  أجلمن  2x ; :لدينا ، 

         

        

2

2

2 2 2 2 2 2 2

        2 2 2 2 2 2 2 4

f x ln x ln x ln x ln x

ln x ln x ln x x ln x

        
 

              

 

كل  أجلمن ومنه فإنه  2x ;  :لدينا ،   22 4f x ln x . 

تكون الدالة   ln u x  معرفة إذا وفقط إذا كانت  0u x . 

  الدالة اللوغاريتمية النيبيرية الدالة اللوغاريتمية النيبيرية   طرق عملية لحل تمارينطرق عملية لحل تمارين

 اختيار الخاصية الجبرية المراد استعمالها. ❖

 استعمال الخاصية الجبرية المختارة لتبسيط العبارة. ❖
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من الشكل حل معادلة  .3     ln u x ln v x: 

 
المعادلة التالية:  حل في  مثال:   2 1 1ln x ln x  . 

  الحل:

معرفة إذا تحقق الشرطان التاليان:  المعادلة ❖
2 1 0

1 0

x

x

 

 

كان  إذا أي 

1

2

1

x

x





 

 

المعادلة  تعريفومنه فإن مجموعة    2 1 1ln x ln x    :هي
1

1
2

D ;
 

   
. 

xمن أجل كل  ❖ D :لدينا ، 

   
2

2 1 1 2 1 1 3 2
3

ln x ln x x x x x           

بما أن  ❖
2

3
D فإن: مجموعة حلول المعادلة ،   2 1 1ln x ln x    :هي

2

3
S

 
  
 

. 

حل معادلة من الشكل  .4  ln u x k: 

 
المعادلة التالية:  حل في  مثال: 3 4 3ln x  . 

 الحل:

3معرفة إذا تحقق الشرط التالي:  المعادلة ❖ 4 0x   كان  إذا أي
4

3
x  

ومنه فإن مجموعة تعريف المعادلة  3 4 3ln x    :هي
4

3
D ;

 
   

. 

xمن أجل كل  ❖ D :لدينا ، 

 
3

3 4
3 4 3 3 4

3

e
ln x x e x


       

لحل معادلة من الشكل   ln u x k :يجب 

 إيجاد مجموعة تعريف المعادلة. ❖

 المعادلة وذلك باستعمال الدالة الأسية.نزع اللوغاريتم من  ❖

 .حل المعادلة الجديدة ❖

 اختيار الحلول التي تنتمي لمجموعة تعريف المعادلة. ❖

لحل معادلة من الشكل      ln u x ln v x :يجب 

 إيجاد مجموعة تعريف المعادلة. ❖

نزع اللوغاريتم من طرفي المعادلة وذلك بتطبيق  ❖         ln u x ln v x u x v x  . 

 حل المعادلة الجديدة. ❖

 اختيار الحلول التي تنتمي لمجموعة تعريف المعادلة. ❖
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بما أن  ❖
3 4

3

e
D


 فإن: مجموعة حلول المعادلة ، 3 4 3ln x    :هي

3 4

3

e
S

  
  
  

. 

حل معادلة من الشكل  .5 
2

0a ln x bln x c  : 

 

المعادلة التالية:  حل في  مثال: 
2

2 8 0ln x ln x  . 

ln نضع الحل: x X 2 نتحصل على: ومنه 2 8 0X X  . 

❖ 1 236 0 4  ;  2X X        

❖ 4
1 1 14X ln x x e       

❖ 2
2 2 22X ln x x e    . 

 ومنه فإن مجموعة حلول المعادلة 
2

2 8 0ln x ln x    :هي 4 2S e ;e. 

2في بعض الأحيان، لا يكون لدينا من الوهلة الأولى معادلة من الشكل  ملاحظة: 0aX bX c   في هذه ،

2الحالة يجب إجراء التغييرات اللازمة للحصول على الشكل 0aX bX c  . 

0لمعادلة ا فمثلا
c

aX b
X

    0)معX )  .لذا يجب تحويلها إلى ليست معادلة من الدرجة الثانية

2 0aX bX c    وذلك بضرب طرفي المساواة فيX :فنتحصل على 

20 0 0
c c

aX b X aX b aX bX c
X X

 
           

 
. 

ن الشكل حل متراجحة م .6     ln u x ln v x: 

 
التالية:  متراجحةال حل في  مثال:   7 2 4ln x ln x  . 

  الحل:

معرفة إذا تحقق الشرطان التاليان:  متراجحةال ❖
7 0

2 4 0

x

x

 


 
كان  إذا أي 

7

2

x

x

 


 
  

 متراجحةومنه فإن مجموعة تعريف ال   7 2 4ln x ln x    :هي 2D ;  . 

 

من الشكل متراجحة لحل      ln u x ln v x :يجب 

 .متراجحةإيجاد مجموعة تعريف ال ❖

وذلك بتطبيق  متراجحةم من طرفي النزع اللوغاريت ❖         ln u x ln v x u x v x  . 

 الجديدة. متراجحةحل ال ❖

 .متراجحةاختيار الحلول التي تنتمي لمجموعة تعريف ال ❖

لحل معادلة من الشكل  
2

0a ln x bln x c   :نتبع ما يلي 

lnنضع  ❖ x X 2، ونحل المعادلة 0aX bX c  . 

 .اللوغاريتمعلى الحلول المتحصل عليها لنزع  الأسيةنطبق الدالة  ❖
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xمن أجل كل  ❖ D :لدينا ، 

   7 2 4 7 2 4ln x ln x x x       

7 2 4 3 0 3x x x x        

7مجموعة حلول المتراجحة  2 4x x    :هي 1 3S ;   

 متراجحةمجموعة حلول ال ومنه فإن ❖   7 2 4ln x ln x    :هي 1 2 3S S D ;  . 

حل متراجحة من الشكل  .7  ln u x k: 

 
التالية:  متراجحةال حل في  مثال: 7 1 8ln x  . 

 الحل:

7معرفة إذا تحقق الشرط التالي:  متراجحةال ❖ 1 0x   كان  إذا أي
1

7
x   

 متراجحةومنه فإن مجموعة تعريف ال 7 1 8ln x    :هي
1

7
D ;

 
    

. 

xمن أجل كل  ❖ D :لدينا ، 

  87 1 8 7 1ln x x e     
8

8 1
7 1

7

e
x e x


     

87مجموعة حلول المتراجحة  1x e   :هي
8

1

1

7

e
S ;

 
  
 

  

 متراجحةمجموعة حلول ال ومنه فإن ❖ 7 1 8ln x    :هي
8

1

1 1

7 7

e
S S D ;

 
   

 
. 

من الشكل  متراجحةحل  .8 
2

0a ln x bln x c  : 

 

التالية:  متراجحةال حل في  مثال: 
2

2 15 0ln x ln x  . 

 

من الشكل  متراجحةلحل   ln u x k :يجب 

 .متراجحةمجموعة تعريف الإيجاد  ❖

 وذلك باستعمال الدالة الأسية. متراجحةالنزع اللوغاريتم من  ❖

 الجديدة. متراجحةحل ال ❖

 .متراجحةاختيار الحلول التي تنتمي لمجموعة تعريف ال ❖

من الشكل  تراجحةملحل  
2

0a ln x bln x c   :نتبع ما يلي 

lnنضع  ❖ x X2 متراجحة، ونحل ال 0aX bX c  . 

 نطبق الدالة الأسية على الحلول المتحصل عليها لنزع اللوغاريتم. ❖
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ln نضع الحل: x X 2 نتحصل على: ومنه 2 15 0X X  . 

❖ 1 264 0 3  ;  5X X        

2ومنه نستنتج أن:  2 15 0X X    على المجال 3 5;. 

❖ 3
1 1 13X ln x x e       

❖ 5
2 2 25X ln x x e    . 

 متراجحةفإن مجموعة حلول ال، بما أن الدالة الأسية متزايدة تماما على  
2

2 15 0ln x ln x    :هي

3 5S e ;e 
 

. 

 حل متراجحة على شكل جداء أو حاصل قسمة: .9

 

المتراجحة التالية:  حل في  مثال:   1 4 0ln x ln x   . 

  الحل:

معرفة إذا تحقق الشرطان التاليان:  متراجحةال ❖
1 0

4 0

x

x

 


 
كان  إذا أي 

1

4

x

x




 
  

 متراجحةومنه فإن مجموعة تعريف ال   1 4 0ln x ln x     :هي 1D ; . 

 طرفي المتراجحة:ندرس إشارة  ❖

•     01 1 0 1 1 1 2x ; ;ln x x e x x             . 

•     04 4 0 4 4 1 3x ; ;ln x x e x x               . 

وبما أن  1D ;   فإن جدول إشارة   1 4ln x ln x   لاجملا ىلع  1;  يلي:يكون كما 

 

ومنه فإن مجموعة حلول المتراجحة    1 4 0ln x ln x     :هي 2S ; . 

 تتضمن لوغاريتم يجب: حاصل قسمة أوحل متراجحة على شكل جداء ل

 .متراجحةإيجاد مجموعة تعريف ال ❖

عن طريق جدول إشارة، مع الأخذ بعين الاعتبار أن العبارات إشارة الجداء أو حاصل القسمة  ةسادر ❖

 .اللوغاريتمالوسيطة في هذه الحالة هي عبارات تتضمن 

http://www.latreche-mifa.com/
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حساب مشتقة الدالة  .10 f ln u: 

 

على  المعرفة fلتكن الدالة  مثال: 3;   :بـ 
2

3
f x ln

x

 
  

 
 .fأحسب مشتقة الدالة . 

 :لحلا

الدالة  ❖
2

3
x

x



ة للاشتقاق على قابل  3;  على معرفة  ناطقةلأنها دالة 3;.  كما أن

2
0

3x



من أجل كل   3x ; الدالة  . ومنه فإنf  قابلة للاشتقاق على 3;. 

نضع  ❖ 
2

3
u x

x



من أجل كل   3x ;  . 

 لكشلا نم  uنلاحظ أن الدالة 
k

u
v

 2 عمk  و  3v x x ،  :ومنه فإن
 

2 2

2

3

kv'
u'

v x

 
 


 نم 

 لك أجل 3x ; . 

❖ 
 

 

2

2

2

3 2 3 1 1

2 2 3 33
3

xu' x
f '

u x xx
x



   
     

 


 

 لك أجل نم هومنه فإن 3x ; ،  
1

 
3

f ' x
x




. 

 :نيبيريةلوغاريتمية دالة تتضمن   fساب مشتقة دالة مرجعية ح .11

 

على  المعرفة fلتكن الدالة  مثال: 0;   :بـ  2f x x ln x أحسب مشتقة الدالة .f. 

 .Iقابلة للاشتقاق على المجال  fنثبت أن الدالة  ❖

 مجموع، جداء، حاصل قسمة أو دالة مركبة. :، نوضح إن كنا سنستعمل مشتقةfحسب عبارة  ❖

 ، ثم نحسب مشتقة كل منها.fنوضح عبارة الدوال الوسيطة التي تعبر عن  ❖

fنذكر الصيغة التي تسمح لنا بحساب  ❖ f، ونحسب ' '. 

fنختزل النتيجة إلى أبعد حد ممكن للحصول على عبارة لـ  ❖  يسهل علينا بعدها إيجاد إشارتها. '

 بـ: ةفرعملا fالدالة  فإن  ،I ىلع امامت ةبجومو قابلة للاشتقاق u ةلادلا تناك إذا f ln u  قابلة

f باسحلو ،I ىلع للاشتقاق  :يلي ام عبتن '

 .Iقابلة للاشتقاق على المجال  fنثبت أن الدالة  ❖

حيث:  uنوضح عبارة  ❖ f ln u ثم نحسب مشتقتها ،u'. 

نطبق قاعدة أن:  ❖
u'

f '
u

 ونحسب ،f '. 

http://www.latreche-mifa.com/
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 :لحلا

للاشتقاق على قابلة  fالدالة  ❖ 0;  قابلة للاشتقاق على لا "عبرم"دالة لا ءادجلأنها 0; ،الدالة و

 ىلع قابلة للاشتقاقلا اللوغاريتمية النيبيرية 0;. 

fنلاحظ أن:  ❖ u v   :حيث  2u x x و v x ln x.  :ومنه فإن   2u' x x و 
1

v' x
x

. 

fبما أن:  ❖ u v  :فإن ،f ' u' v uv' .  :أي  21
2 2f ' x x ln x x x ln x x

x
    . 

 لك أجل نم هومنه فإن 0x ; ،   2f ' x x ln x x . 

 

 

 

 

 

 
 تمّ بحمد الله وتوفيقه
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